MAZ2 - Nekonecné mnoho sedlovych bodu
Tommy Chu

Zadani

Najdéte funkci t¥{ proménnych, kterd mé (1) nekoneéné mnoho bodu s nulovym gradientem, z
nichz ale (2) zaddny neni extrém.

Reseni
Uvazujme hladkou funkci f: R? — R:

fla,y, z) =a®.
Takto definovana funkce spliiuje vSechny podminky v zadani.

Ditkaz: Gradient f je nulovy v bodech S = {(0,y,2) | y,z € R}:

Vf(z,y,2) = (32°,0,0) = VxeS: Vf(x)=0.

(1) Bodi s nulovym gradientem je nekoneéné mnoho:

15| = IR?|.

(2) Funkce nemd extrém v zaddném bodé S. Na okoli kazdého bodu (0,y,z) € S plati, Ze
f(x,y,2) = 23 je kladné pro z > 0 a zdporné pro x < 0.

Graf této funkce je vykreslen na nasledujicim 3D contour plot, kde funkéni hodnota je zndzornéna
barvou. Mnozinu sedlovych bodu S tvoi{ rovina z = 0. O




